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"De’ quadraus illﬂ“‘lClS. SR

§ i Quadratum magicum dici soI et, cujus ’cellulis' =numeri'~naturales- ita sunt::-inscripti-:i-:

diagonales continebunt x celhﬂas in quas ergo omnes numeros naturales 1 2 3 WL am

disponi oportet, ut summae per omnes - fasclas memoratas— .evadant mtu‘ se aequales.  Cum igi

a:m('l Tz}
2

» unde si fuerit @ = 3 ‘sumtha per smgulas fasmas erit = 15.

summa omniwm horum numerorum, ab 1 usque ad xT, erlt‘. ’ summa uniuscujusque fasci:

orit = M

=

§ 2. Hinc ergo in quotcunque cellulas totum quadr’ntum fuerit divisum, summa numerorn
per singulas fasmas diSpOSltOI‘lll]I facile. assxgnarl poterlt undé’ istas summas pro singulis hujusme
T T

quadratis per ¢ omnes fasmas assnguasse Juvablt

T

: 1 1 1
- 2 B 5 : -

3 9 15
b 16 3
5 25 65
6 36 1 -
i 19 175

. 8 Gl 260
9- 81 360

etc.

Y

obi # denotat npumerum partium, in quas latera quadrati dividuntur, 2z numerum cellolarum i
quadrato contentarum et f'z (1 ~-@z) indicat summam ominium numerorum pér singulas fascia
dispositorum. o . _-

§ 3. Ut jam certam regulam investigemus, hu;;usmoch quadrata magica omnium ordinum con
struendi, plurimum iniererit observasse, omnes numeros ab 1, 2, 3, ete. usque ad xz hac forrm_ﬂ'
me —+ n 1'epfaesentari posse. Si enim.loco m accipiamus successive omnes valores 0, 1, 2, 3;

usque ad # — 1, tum vero pro n omnes numeros 1, 2, 3, 4.....2, manifestum est hinc omné
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numeros ab 1 usque:ad xx provenire, siquidem cum .omnibys valoribus:ipsius .m Smglﬂl valores

YR *ordnle combinentur, ‘Cum igitur hoe modo omnes numeri quadrato mscrlbendl per formulam

IH{.E-l— n _exhiberi, ideoque per duas partes repracsentar queant, in.sequentibus perpetuo paries

me simpliciter litteris latinis a, b, ¢, d, cte., parles vero posteriores n litteris .graecis
5 , 7,0, ete. designabimus, ubi evidens est pro quovis numero  multitudinem tam litterarum

quam graccarum esse = @, quandoquidem valores litterarum latinarum erunt Oz, 1@,
Neque vero hic

parum,
3z usque ad (z-— 1)z, graecarum autem valores sunt 1, 2, 3, k... .2
ordo in istis htter]s tam latinis, quam graccis stabiliri est censondus cum quaelibet Jitterarum

rum: pro ]uInLu sive Oa: “sive Mz, sive oa; elc. slgmﬁcale possit, dummodo singulis valores

ilantm, quod jdem de litteris graef:ls est’ tencnclum .

. In posterum i“‘ltl]l‘ quilibet numuus quadrato ‘inseribendus pel ﬁggregatum ex ht’rcra
1 na"et graeca 1‘epraesentab:tur veluti per b—l—B sive per a —I—,G ete. 1La ul singuli numeri per
e partes smt repl‘aescntandr tum enim si smgulae litterae latinac com smnfuhs graecis con]uuoantur

o omnes plane” nurheri ab 1 usque ad @ resultare dL]}Pnt tum vero 'etiami persincuum est

‘ex’ diversa barum litterarum combmatlone etiam sempcr dlversos numclos oriri, neque uHum nupé-

"

o L RO sivi el i .

nid plici mode exprimi posse; ¢t ml et
§5 Cum igitor omnes numeri per ao'01egata ex littera latina' cum’ ‘graeca ’replaesentenwl

0 coneructlone quadratorum maglcorum haec regtla prmmpalls constltuamr, ut primo litterae

fidt, ubi cum jstarum litterarum numerus sit = x, ccllulamm auter GmMDiUM DUMErUs = xx, evi-
dens est quamlibet litteram x vicibus repeti debere. Simili autem medo quogue graecae litterae
lsl!uhs qusdem guadrah ita, mscrﬂn mtelhgantur, ut earum .quoque summae per omnes. fascxas eva-
yitdal x (=1

ant aequah,s. S:c emm etlam summae omnium numerorum ex littera ]atma el graeca compnsnorum

:fasmas mter se, erunt aequales.. Tantum igitur superest, ut in hac dlspomtmne smcrulae

tterae latinae cum smgulls graecis conjungantur, quandoqmdem hac Jratione nullus numerorum

1 usque ad ax praetermlttetur, neque ullus bis occurrere poterit, -
§8 His reguhs in genere tradltls smgulas specles quadratorum pro cellularum numero per-

faSC S -omnes diversae htterae tam htm-te quam graecae 1nscr1bantm. Sm autem evemat ut in
AL N ¢oud b FIH

E]Jasl";; fasma eadu:n httera ])lS vel ter occurrat semper necesse est ut summa omnmm hitemrum-
frerd - : . . ‘ . :

i R ST ' Y

[15% . .‘ : ;
eadem fhscia occurruntlum aequahs sit summae ommum l:tterarum sive. latmarum a—1— b—!—C—l—d—i" etc
i "'likl'; TP

£ I L T

'L Spccws quadratm‘mn—zn—ia-t:ellulas digisorum.

4

% §7, Cum 1g1tu1‘ pro hac specie sit :13__3 totldem habebimus litteras latinas @, b, ¢, totidemque

v

Blraecas: o, B, v, at vero litterarum latmarum va]ores Iuc erunt 0, 2, 6, graecarum vero 1, 2, 3.
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Nunc igitur a latinis @, b;-¢ incipiamus, :ac facile:erit eas.nostro quadrate,.in 9 eellulas di
inscribere, ut in singulis faseiis fam ;h,oriz,onta;l_i_bus-,,-i_qu,am;:vértiq&ii]mus omnes hae.ires litterie ocp s

veluti ex hoc schemate videre licet:..:

Low el rmwesady o oEREpoY e AT

ubi etiam in altera dngonall eaedem tres htterae a, b, c reperluntur,
¢ ter repetitur; facile autem lntclllglLur fieri plane Jon posse, .
omnes litterae fiant diversae; hace autem cnrcumstantm mhll tmhat dummodo summa istius dlagon

scilicet 3¢ aequahs sit summace rehquarum fasclalum a4 b+ e, hoc est dummodo fuerit 20_._a+-b

T
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Unde manifestum est pro ¢ suml dL])EI'L 3 htterls ver

singulis fasciis resultans est ¢ —4~b ¢ = 9

§ 8. Simili modo Ilitteras graecas in talc quadratum dlstrlbuere hcet

ordine inverso repraesentemus:

ubi mecesse est ut sit Ey;i'cé_';;‘ﬁ

singulis’ graecis’ combinatum iri, fta ut ‘ex hac con_]unctlomf omm‘as numerl ab 1’ usque ad
tent; haec autem comhmatlo sequentem ploﬂucet figuram:’

ubi notetur binas litteras junctas non productum, sed aggregatum desipnare, ’ LT

§ 9. Cuom igitur in hac figura sumi debeat ¢=—3 ot y=2, ita ut litteris a et b valore
0 et 6, litteris autem & et @ valores 1 et 3 trabm debeant, si sumamus ¢ — 0 et b=6, tum"r

0 a et b assignari valores 0 et 6,
fiet 2c==a-~b. Pro lulnfu autem pom poterlt swa a_ 0,

r|Bla
BEn
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ideoqite ' ='2; "

“Sic” enim & smgulas cellulas prioris i urﬁ’a
cum  singulis hUJus ﬁgurae ordine naturali combmemus

ay
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c=1 et §==23, sequens orietur quadratum maglcum:

29| &
71513
6118

in altera ‘vero eadem Nitter:
ut m ambabus dlagonahbus Simi

SlC ED[

sive b_.O hoc observato summa

e ‘ SR
talem autem figurg)

1

pateblt quamhbet htteram launam &n
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"
aikic quaellbe‘t Hfascia mec non ambae d:agonales summam dant 15:Si- valores Titterarum @ et b, item

g reb 8 permutare velimus, facile intelligitur, inde tantum situm quadrati mutatum iri.

§ 10. Haec quidem dispositio tam latinarum, quam graecarum litterarnm per se satis est per-
'_'Spicua, sed praecipuum momentum in hoc est liositum ,» ut facla combinatione, singulac litterac
Jatinae  cum singulis graecis conjungantur, id quod in mostra combinatione casu evenisse videtur.
t igitur in hoc negotio nihil casui tribuamus, ante omnia observemus ordinem litlerarum graccarum
s, 8, y nulo modo ab ordine latinarum @, &, ¢ pendere, unde pro qualibet fascia definita cum
-htferls Iatinis cognomines  graecas ‘combinare licebit, ita ut & cum a, & cum b et 9 cum ¢
ﬂombmetur, ita’ sit prima‘ fascia horizontalis statuatar ae, 58, ¢y, quoniam in nula fascia ‘sive
onzontah, sive verticali cadem littera graeca bis occurrere debet, facile patet secundam fasciam

“ Yorizontalem fore by, cw,waf; tertiam vero ¢2, ay,:bu; unde-hoc quadratum resultiet:

S a1 b8 ey
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qma in dlagouah smlstr'a eadem httera gracea o ter occurnt, necesse est, ut ﬁat 3a:-—fx+,6’+y,

Cpmity vl v :
ideog Qa—,@—l—y, quamobrem hmc valor 1psms [ determmatur, smlzcet ¢=2 quemadmodum

g
dimus surm debere c—-—3 hmc autem nulla nova quadrata magica nascuntur

- T AT . RIS N

m*§_i
en pro quadrat1s pquum cellularum plurlmum mtererlt certam recrulam fradere, secundum

quam litterae graecae rite inscribi queant, postquam latinae jam debite fuerint dispositae; hune in

finem eligatur fascia quaepiam media sive horizontalis, sive verticalis, sive etiam diagonalis, ita ut

§ 12, Postquam autem talis columna medla fubrit mventa, in ea smgulae litterae latinae cum

ems CDgI]Ol]Jl[l]]}IIS combmentur tum vero in loc1s uLnnque 1espondent1bus litterae graccae cog-

‘G I.\'

0 T hioewT 3 R E AN
i Sumos: cum“smguhs Latinds: Jitteris omnes*'graecas'comhman. iCeterum; ut condltmm diago-
Sutisfiaty ‘ecesse est) quemadinodim’ jarn: notaviius, b sumatur -2¢'= a-:b ot 2;/—_-.—u—.+--u..'
utgny figura 2 non’ rdisérepati-abreay-quaitizsuprat §- 8- fnvenimus. Denique: hic observasse juvabit,
qmmodocunque fasclae sive horizontales, sive verticales inter-se permutentur, inde ini summis: tam
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fasciarum. horizontalium, .quaiu ; verticalium:;nihil ‘mutari..In:.diagonalibus: autem -hinc-ingens ‘disci fin

nasci poterit: ita si prima: columna verticalis: anferatur! ef-adi sinistram‘apponatur, ~orietur. hage figy

uombus est nolandym, quae obsprv.ﬂho in sequent_lbus specmbuamaxlml,,crl_t moment:,;, ;

N PR s N .. R A e 'r N - B T :
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= T Species: guadmtor‘zmz in 16 cellulas divisorum. - . = 00 Lol

§ 13. Cum ergo hic sit ae_—_.!p quatuor habeblmus litteras latinas a, b, ¢, d, quaram Valores
smt 0, &, 8, 12, Lot:demque eliam [itteras - graecas a:, ,6‘, fy, 0, quorum valores erunt 1, 2, 3

horlzontahbus, quam vertiealibus, omnes hae quatuor lltterae occurrant, atque ut hoc etmm,-

fieri potest, in ambabus diagonalibus usu veniat.

‘.
- . .
oy

§ 1k Quomam mi,ur mter has htl;er'ns a, b =;3 d nullus ordo praescnh:tur ';éas' in

columna houzontah ordme mscnbamus .t m vero et1

fascme dmgonah smlstrae ubl in celly

et PRGN AYIIHS
secunda hllJliS fasciae dlagonahs vel htteram c, vel d scrlln Oporteblt scrlhamus 1g1tur ¢, et jgﬁ

rehqm omnia determmabuntur dummodo caveatur

pet . 5 T . " '
st . : el RN o RIS BT S
PP o EE .-|;_t>;v Tl A

e : : oo ‘Ei! : EREI g ofE H) c’n:')a
ubi adeo ctiam altera diagouahs omnes quatuor. hl;teras conhnet |ta 111, hlc nu]]a condmo cu:c
M TS P A u pit]
valores litterarum a, b, ¢, d praescribatur. Hie quldem ceIlulae dlagonahs sccundae eliam msmib
potuissemus litteram d, verum figura hinc resultans, -non aliter nisi situ ab hac figura dlSC[‘LpﬂI‘B

ita ut haec figura omnes casus possibiles complocll sit censenda.

depr.ehen.denms._, ini.cellulis- -uu'mq.ue--.a(.que —rem,o-tls et rcspondenubus-,ulnque:'bma_s litteras inter

divetsas-rep-érir.i; unde regula supra § 11 data tuto ul,i:‘_lii::ebit.‘gPrimouigil;ur= litteris. in . hac

permutemus; hocque modo- sequens ﬁgura formabitur: - TR S S
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§ {6 In hac igitur. ﬁgura omnes quatuor htl:erae tam ]atmae quam graocae in ommlmq f‘lSLllS

B TRUE
tam leeLtIS quam dlagonahhus occurrunt unde quaterm valores numerici lus lltlons pro, lubltu sine
witie s

ulla limitatione ~tribui possunt, Cum |gltur quatuor litterae 2!: var:ahonos recipere quvant hmt,
. ‘omnino 576 diversae ﬁgmae formari poterunt, ubi quidem plures tantum ratione situs a se invicem

djlscrepa]_)unt . . o a T L R R S Y Vo T ool rep e el .
§ 17. Neutiquam vero hinc concludere licet, in hac figura ommia plane -quadrata imagica hujus

'-'spcciei contineri. Praeterea enim plurlma a'ha exhiberi possunt, ubi non in singulis fasciis omnes
quatuor litterac tam latinae, quam graecae 1‘eper1untur nihilo vero minus conditiones praescriptae
adimplentur, tales autem formae per transpositionem columnarum sive horizontalium, sive verticalium
oriri—possunt, veluti si in superiore figura prima columna verticalis in finem transponatur, orietur
haee figura: Ly

03] 35 [y [

£ Cglbo:aad,@ Dl e o

lag a0 ca| by|

LTI R TN EE NS S P LR e U e et

dee gl BB -eds) rooce sl nrw i

_ubi quidem in omnibus fasciis tam horizontélibhs, quém verticalibus omnes litterae tam latinae, gquam
. graecae etiamnune reperiuntur, verum in dlagonah a sinistra ad dextram descendente duae tantum
litierae latinae occurrunt scilicet b et ¢, graccae autem pariter tantum duae @ et 8. Contra vero
.._ln__altera diagonali tantum hae duae litterae Jatinae .@ et:d, graecae vero ut ante, tantum « et d.

_ | § 18.. Ut igitur baec figura condi'tiou:ibus-_. ‘prﬁésér-ip-tis satisfaciat, non amplius singulis litteris
.'é{ngulos valores numericos tribuere licet, verum haec limitatio adjici debet, ut pro litieris latinis
fiat 54—t = a—-dj pro graecis autem ut pariterisit o =-0 =8 -y, quamobrem 'si 'sumamus @ =0,
“statui” oportetd =427 ut"fat:b=="% et ¢ =8, ~vel vice versa £ =154 et 'b=25. Simili ‘medo pro
“'graecns litteris si sumatur o==1, fieri debet 3_ L’p tum vero §=2 et y = 3 Unde nascitur

e i
Stlld quadratum magicum determmatum ntoit .

o
i—“f‘
Na=p] :
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-L. fuleri Op. posthuma. T. I, - 19
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ubi manifesto summa per singulas fascias'est 3%, - Talés .attem formae limitatae plurimis aliis modl

per transpositionem columnarum formari poterunt.-

.I. Booe
FEE 1

§ 19. Neque vero étiam absclute - reqmntur, wt--per singulas columnas sive verticales,

’: by :
5“(.
horizontales omnes litterae tam latinae quam graecae occurrant, verum efiam in his columnis fig
potest, ut tantum binae litterae sive latinde, sive graecae ingrediantur, dummodo earum summa
semissis omnpium quatuor. Pro hﬂJllSInOdl autem ﬁgurls condendis, operatlombus peculiar 1bus Opu
est, pro quibus vix ‘certae regulae praescmln possunt dummodo litterae ‘tam latinae, ' quam gracca
ita dlSponantur ‘ut’ non sohum per omnes fasmas debltam summam Lfﬁclant sed etiam cum smguh

i

latlms omnes graecae comhmentur.

§ 20.
latinas ita disponamus, ut sequitur

Ut bujus operationis exemplum demus, stafuamus primo esse a—+d=b-+¢, ac litter

a|a dd J . R
d=d‘-.ll;a,va. : v o
‘b | b e te
eic | b|6b

*r

¢S Vogl e

cc |

ubi ergo pro. litteris. graecis necesse est, ut capiatur a-1-0 = @-y; ita si capiamus a = 0,. b=

t=8,d=12 et e=1, =12, y==3 ¢i d=1U, erietur istud. quadratum.magicum. - ...

o (| 4|18]15
13(16] 2| 3
8| 511[10]
12| 9.7 6!

§ 2.

Plures aliae hujusmodi figurae’ ‘formari” posstnt, cujusmodi est sequens:

P e
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ubl mamfostum est pro l]tterls Iattms sumi dcbe:e a+d _b+c pro graems autem w—u—-ﬁ— /O—I-;V '

1 48] 4|15 '
. 8141 5/10 -
' 13] 218 3 B
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§.22 In his omnibus formis tam lltterae latinae, quam graecae per omnes fasc:as eandem
summam constituunt; fieri autem potest ut ne hoc qmdem usu veniat, verum famen summa omnium
debitum valorem obtineat, cujusmodi anomalias recensere eo magis inutile foret, cum pro talibus
asibus nullae certae regulae tradi queant, quiamo_]_Jr-eq ex sequentibus speciebus eos casus potissimum
ontemplabimur, quibus significatio litierarum tam latinarum, quam graecarum nulla restrictione

mitatur,

.

g - Il Species quadratorum in 25 cellulas divisorum.

§ 23" Hic igitur octurrent tam quinque ‘litterae latinae @, b,'c, d, ¢, quam graecae a, 3, ,
» quarum illarum valores erunt: 0, 5,.10, 15, 20, bharum vero f, 2, 3, %, 5, ambos igitur
arum litterarum ordines cellulis quadratl ita inseribi oportet, ut in smgulxs fascus fam horlzontahhus
uam verticalibus, atque etiam’ d:agonahbus omnes litterae occurrant. ~ s

§ 2. Primum igitur huic quadrato per supremam fasciash horizontalem litteras latinas ordine
I cnhamus, deinde fasciam diagonalem smlstram litteris compleamus, ita ut in nullis. religuarum
dsciarum eadem littera Dis Joccurrat, id quod plus uno modo ﬁem potest, Hac autem fascla constituta,
-altera diagonalis sponte lmpletur ut in ﬁgura annexa videre licet:

. e, iteigs
T CIREALEF

ag | b3 | ¢y |dB | ea

perq b8 e |0l L
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Deinde sub cellula media scribi debet @, et super jea_d, unde columna media verticalis Jam

completa tum 'vero reliquae fasciae sponte se produnt

§ 25. Pro litteris graecis non opus est ad {'ascmm diagonalem confugere, sed si consnderemus
columnam verticalem mediam, utrinque i cellulls respondentlhus deprchendimus binas diversas litteras,
quamobrem in hac fascia singulis litteris latinis adscribaimus graccas cognomines, et in locis respon-

dentibus litteras graecab cognammes permutemus, quemadmodum in ﬁgura fec:mus.

T L A ML TR AP ! SRt
§ 26 In hac ]gltlll‘ figura nulla p]ane llmltatlo praesculntur sed tam pro htteras latlms, qu

pro graecis quoslibet numerorum respondentmm accipere licet, quare cum quinae litterae 120 permuta-

i R

tiones admiltant, hinc ommio 14400 variationes oriri possunt.

§ 27. Quodsi ectiam hic fascias sive horizontales, sive verticales inter se permutare velimus,’{
plures alias formas impetrabimis, quae autem ob diagonales plerumque certas determinationes postu-

labunt, veluti si hic prima columna vertlcahs in ﬁnem tlansponatur orietur sequens forma:

“y
i ‘ %

B3 | ey |dB3 | ew | ac

oo | 45 ay |be |eg]
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ut simul liiagq:;q]i]mg,_sa'rtis{:iqig, .tam haec, _s_p_p_:lma_h"o_‘_cv == b == d+ 30 - 8 ~1- 5, quam ista

B b - e 3o b g g1

T et R T T T L SR L O T

praescriptam summam omnium latinarum et graecarum litterarum, scilicet

...a.—;.e—,_f)-#,—‘c—hd—l—e—.ww—_!t-ﬁﬂ—.x—l—5.+.e
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quibus conditionibus pluribus modis satisﬁeri,poterit, quin etiam seorsim tam litterae lalinae, quam

graecae ita determinari poterunt, ut fiat |
1) 2c==a-+e¢  2) 2a=da-¢, 3y 20=Zce--y et ") 2=y 40

Evidens enim est duabus prioribus salisfieri, si* hae' litterae d, b, @, ¢, ¢ progressionem arithmeticam
constituant, id quod fit sumendo d=0; b=5' a=10, ¢z=15 et ¢e=20; duae reliquae conditione
adimplebuntur, si litlerae graecae hoc ordme dlsp031bae @, 8, 0, & ¥ in progressione arithmetica 3
procedant, id quod fiet sumendo «=1, ,(:? g, 6_._3 =k et y=>5, unde oritur istud quadratum:
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8|20 (1221 A ‘

a6 3|45 9 e2
95 (7|19 43| 1 '
w1123 47| 10

Jaz|2n| 6518

i, seilioet ubique cadem summa prodit =63, .

Talis autem distributio litterarum baud éxiguam operain et circumspectionem postalat,
ita ut

§ 2.

raecipuo in speciebus superioribus ubi. plura elementa prorsus arbitrio nostro re]inquﬂntur
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§ 29. Per regulam autem vulgarem circa formationent’ qaadraforum imparium;  quae’ iibi

_tradi solet, ista figura formatur
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quae nam in forma nostra contineatur dispiciamus: ac. primo quidem pro diagonali sinistra ob e:
statui debet d =1, e=2, y=3, e=UW et ﬁ-—-‘S‘ tum vero b=0, d=20, a=15, e=
Ex quibus valoribus hoc-ipsum quadratum nascltur. C
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§ 30 Plures ahas hujusmodi formas satxs regulares tam in hac specie, quam sequent
excogitare licet; unde numerus quadratorum maglcorum famh negotlo in immensum augeri pob

ad usum practicum accommodatae detegerentur ne opus sit. pIerasque operatmnes quasn palpa
peragere. Pulcherrimum enim certe incrementum theoriae combinationum hine esset accessurum
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IV. Species quadr*atorum in. 36‘,cellulas divisorum.
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§ 31. Quoniam hic numerus vanatlonum nimis est magnus, et plurimae determinationes. arblbll
nostro relinquuntur, afferamus hic. tantum regularﬁ Spec:alem qua litterae tam latinae quam gra
facile in ordinem debitum disponi queant, litteris: scilicet sex latinis tales valores tribuantur, IIF !
¢+ f=0b-+e=c-d, similique modo pro graecis « +{= B+£-—7+5 tum enim ad sim
tudinem §;: 20+ singilis' fasciis “horizontalibus  binns litteras latinas: conjugatas inscribamms, colll i
vero yerticales: ejusmodi binas litteras graecas, disponamus,, hocque modo obtinebitur, .ﬁqu%{l%:ﬁﬁuﬁ-
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medlos valores tenentes per ambas diagonales continuo repetuntur, rellquaL Vero. thu ae

ding,. naturah se. msequuntur, ita ut quotcunque cellulau in quadrato praponantur spmper

gt(;\sﬁdte sn; plurlma quadrata maglca construere, et.lamm regulae hlnc 1rad1tae ‘maxime sink
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