Deflnltflq.

‘

_ 706.
- . .
.Wanabﬂlbus x et y, si wocelnr 0y= p})x et dp=q 0,
qua Lunque, De*latlonem inter quantitates x y, petyg de-

aequatio differentialis, secundl gradus inter bmas va-

Yoo

C 01 »01_‘1 arinm 1:

-

emadmodum ergo httera i 1mp11(.at rationem diffe-

a?

imi’ gradus , dum est p—= g—‘ ita- littera ¢ == 35 im-

ationem differentialium secundi gradus. Sumto enim 1t vul-

‘so'let,;» elemento D z constante, erit 9 p. _.'_Q—az , ideoque

N '_fC'oroIla'r'sium 2
T 8 -Quatenus ergo. in aequatione pmposxta littera ¢ inest,

s ea est diﬂ”elentlalls secund1 gladufs. 51 enim q abesset,
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. Corollarium 3.

700. Methodus ergo desideratur, proposita aequatione qua-
eunque praeter binas variabiles z et g, etiam quantiates p:'_,““g%
et q:%,_ involvente , inveniendi relationem inter ipsas x et y, un~

de paleat, qualis y sit functio ipsius @, seu vicissim..

Schofion f.

710. Hoc modo litteram ¢ introducendo aequationes diffe-
rentio - differentiales a conditione illa, qua quodpiam differentiale
primi gradus pro constante assumi solet, liberantur. Cum enim ad
meras quantitates finitas revocenlur, quae rationem  differentialiuny
primi gradus exprimunt, consideratio differentialis constantis ne lo-
cum quidem habere potest. Quando ergo aequationes differentio~
differentiales more solito ita exhibentur, ut quodpiam differentiale
constans sit’ assumtum, introducendo litteras p:g—i et g — gi ¥
species differentialium penitus tollitur, dum acquatio tantum ghanti-

‘tates fnitas complectitur. Atque etiam vicissim proposita aequatio-

ne inter guantitates finitas z, ¥, p,. ¢, €2 ad formam vulgarem in-
fmitis modis reduci potest, prout.aliud atque aliud differentale pro
copstante assumitur, quae tamen omnes formae specie diversae in-
ter se perfecte conveniunt, quin etiam nullo differentiali constante
assumto evolutio i formam: solitam fieri potest.

. | ~ Scholion 2

744, Primum igitur breviter exponi conveniet, quomodo ae-
quatio more solito per differentialia secundi gré,dus expressa ad for-
mamy nostram reduck queat, quodcunque differentiale constans fuerit
assumtum. St oJs hoc differentiale pro constante sumtum, cujus

. . o . - 5 4
ergo ratio ad Dz, ob a_i’_-—_: p, per p et forte ipsas variabiles =

‘et g datur; ponatur ergo ds—=vdz, u_t_ v fiat quantitas finita.
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a1 cont in egq

; tem, Toco a;a-w Scubatul a.sa a =, quia ob as constans fit utique
BS a 2 ;_w—:'aam Eiit ergo 0 0 @ :a 50 . = a—:—)i—'ﬁ Simili
) "_';mﬁﬁg Theo aBJ seribendo 0 § -0 . 5- —0s a i, fict 00y —
W'nwm Cum igitur v per p, ¥ et y detur, erit
F aw—Max+Nay+fap_ﬁx@b+NpﬂPw,
.,313 ap____,_q})x, su:que fiet

L = 0=” M +Np 4P g et
aM;x—WW*MP*WP—ﬁp%

' .-.quuel valores 1'100.0 9Dz et 0dy substitut in aeqnahone tantum dif-
Lo ‘ferentialia” punu gradus relinquent, qu1bus omnibus ad gz reductis,
,-'-,','-aequatio per ‘divisionem prorsus a differentialibus liberabitur. Deinde
"*vmlsmm ‘hujusmiodi aequatio inter ¥, ¥, P et r proposita in formam

. sol:tam , sumto quopiam elemento as constante, evolveiur, si primo-
. prop ‘ubique scribatur %— loco g autem axa ___a”c@—a-’igy’ax

- ubi quidem nuliius adhue - elementi constantis ratio- est habita. At
: -'.fmb J's == v 0 x constans, insuper - erif

vaa:r—}-avamzo, seu ob Bv_—:_Maa:—q—Nay—{—Pa

waaw%rMax24_Naway—%P@maagzaya%ﬂ__0

.'unﬂe pro lubitu vel goz vel 30y elidi potest, meutro autem ‘eliso
LI mﬁmtae formae aequivalentes exhiberi possunt.

» Sclioli?'on 3.

e -712 Hine ergo praestantia formae finitae, ad quam hic ae-
:_'quatlones differentio - differentiales revocamus, prae more solito eas
N exhibendi luculenter perspicitur; cum eadem aequatio more solito
w_“_mﬁmtls ‘'modis, prout aliud atque aliud elementum constans assumi-

"__:_‘tli'r"-, . -epraesentah possit, dum mnostro more eadem aequatio semper

_ﬂd unicam formam reducitur, Quodsi- ergo mostre mere acquatio-

’ - iy

i R L

uatione occurrant 2D et aay, vel alterutrim sal-..

%gn_m.

o
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.nes prodeant diversae, certum est iis «guoque diversas reclationes ,

inter variabiles z et ¥ exprimi, cum contra solito more diversissi-
mae aequationes differentio - differentiales -eandem relationem indicare
queant, ex quibus plerumque difficile -est eam eligere, quae ad re-
solutionem maxime sit accommedata, Cum igitur hic ejusmodi me-
thodus requiratur, cujus Ope preposita rquacunqu.c' acquatione anter
quaternas quantitates x, ¥, P et ¢, relatio inter binas variabiles @
et y definiri queat, quoniam Thaec quaestio vires humanas superare
videtur, a casibus simplicissimis  erit exordiendum. Casus autem
simplicissimi sine dubio sunt, quando in acguatione proposita duae

tantum insunt «quantitates, scilicet vel x et ¢ tantum, vel y et ¢,
vel p et g, hoc est §i ¢ aequetur Tunctioni vel dpsius &, vel ip-
sius 7, vel ipsius p tantum; .Quos -Casus in hoc capite evolvere

constityimus.

‘Definitio.

- #13. Formula differentio - differentialis -simplex est, quando
posito 0y ==p o x.¢et 0p=—¢0x, quantitas g aequatur functioni
vel ipsius x, vel ipsius . 73 vel ipsius p. rantumn.

Corollarium 1.
ni4: 'Triplices ergo habemus formulas -differentio - differentia-
les simplices, quarum- resolutionem in hoc capite doceri convenit,
prout quantitas g vel per functionem ipsius p, yel ipsius x, vel ip-

sius 7 tantum determinatur

Corollarium 2.

715, Si ergo X- denotet functionem ipsius. x, Y ipsius ¥,
et P ipsiu‘s P taniusy, terna;, gencra harum formularum simplicium
sunt 1) ¢ =X, 2) g ==Y, .3) g =P in quibus contimetur ca-
sus simplicissimug, g == Gonsts - ' -
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Corollarinm 3.

S'i_ has formulas more solito - exprimere velimus, ob

716 23

b © 9 . gymto elemento. 9w constante, erit qﬂ_ 2

i o a x e ? a x

e P me "‘ﬁ"i 3 o —— ayaax

’ .' Suﬁﬁo“"’e‘lémwto ‘Dy constante, er alt G=— g nullo autem sum-
“mgplh ST0 pxddy—0y0dx , quibus simplicitas earum fov-

0- constante 5 “erit g = 53
. fmplarum haud mediocriter offuscatur.

, .Corollariuvm 4.

e -~

v L
1 fryofit s

o rﬂj 51 elementum 1/ € wz—-{—ay Y. quod saepe fit, con-
o "j-stans acmplatul erit 0z 0@ 40y 0oy —=0; unde postremus
) dxddx .. (@x*423y*)Po x

X abit in == ax3ay s

2 2
abit in g — @ic_i___‘MBy

'::lljvalor' Jpsqus g, vel ob 00y —
: B o9
"vel ob BB:c.__. aya £

3 ) " o o - Scholion.

B 718 ,_Repudjata erge penitus vu]gau ratione aequationes dif
'_ fi"’o dlﬁ"elcntm}es exprimendi, quippe qua formulae in se satis
"-_ilsmphces. "ehememer comphcatae evadere possent, ratione hie sta-
blhta‘utamm , indeque resolutionem. hujusmodi formularum simplicium

',';ldoelcamus.

) N Preblema 02,

N 1, Posito Dy —=pox et Jp=—gq. 0w, si.g-aequetny func-
- tionr cuu,unquc 1ps:us p, invenire relationem inter ipsas variabiles

et Y,

Solutio.

S1t ergo ¢ =P, denotante P functionem- quamecundgue ipsius
Pu,qmmam Tlgltul est qmg‘p, erit op—=P o=, hincque

__ap Y
‘*“ R a‘r p o €t aJ-——Pax-—-g‘fP'
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Ex quo consequimur integrando
' : A poP .
w:a-{—fi,?—, et y—25b +fg?13,
ita ut tam z, quam gy per eandem novam wvariabilem p determiine-
tur. Atque cum duae movae counstantes @ et » per duplicem inte-

grationem sint introductae, hoc integrale pro -complete erit ha-
bendum.

Corollariunm 1.

720. Aequatio ¢ —= P, cujus integrationem hic tradimms, st
a9y
dx?’
transmutabitur in ddy =— g x® /: g%, quac est aequatio differentio-

in formam consuetam, sumto ¢ x constante, resolvatur, ob g=

differentialis, in .qua ipsae variabiles x et y non occurrunt.

LCorollariam 2,

~ 721. Talis quoque forma prodit, =i clementum 9y vel alia’
EX])] essio differentialis, in quam ipsae z et g non ingrediuntur, ve-
futi 1/(83: —1—83{2) pro constante sumatar, Hoe erge modo om-
is aequatio -differentio-differentialis in guam Jpsae Jmuablles x ety
non ingrediuntur, integrarli peterit. ’

Coroldarium 3.

722, Sin  autem hu_]usmoal elemcntum Yowr—zx0% com-
stans” assumatur ut ydow —xddy=20, ob

x5 By__ Bxddy—23yBdsw ‘ -
‘q'—axa'ﬁ 8 x3- . ? '
_n(yax-—xay)aax. (yax—xay)aay
: ,acax.i I ya.ﬂ

Q

quée expressio , sl aequetur functioni ipsius p = a%’ integrari po=-

terit.
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Corollarlum 4.

7235, 8 fuerit P guanlitas constans, ut sit g:—= f, erit
L gy — PP
’ m__a—%—-ﬁ ety_..b%—ﬂ—f
"nde CfEe e r
y—=b— e —a)?, sew y—=ifrx —afz-laa) b,

‘seu mutata forma constantium ¥ — 1 fxx + Cax -4 D.
Scholion.

a4, Cum scilicet  aequatio differentio - differentialis (iL't]_’J].iCi
A»mtegtatlone indigeat, si utraque omni extensione mnstituatur, duae
‘nevae constantes arbitrariae introducuntur; in quo criterium, num
., '.hujusmoc'll integrale sit completum, consistit.  Quemadmodum enim

auquatmnum differentialivm  prin gmdus integratio completa unam

constantem arbitrariam implicat, ita sl aequatio differentialis fuerit
secundi gradus, binae constanies novae in integrale complewum in-
gredientur, ternae autem ac plures, si aequatio differentialis fuerit
terlii altiorisve gradus. Problemata autem, quorum resolutio ad
htgusnmd1 aequationes differentiales altiorum graduum deducunt, na-
tura sua jta sunt comparata, ut solutionis determinatio totidem con-
stantes requirat. Ita in aeguauone g — f, seu sumlo Jx constan-
te, doy—s3x%, aequatio integralis completa y=}/axx-+Cx+D
duas constantes novas C et D involvit, quod etlam in subjunctis
exemplis patebit.

‘Exemplum 1.

72b. .dequationis differentio - differentialis adgy—0x0Y,

in qua elementum Qx constans est sumium, integrale completum
invenire.

Posito dy—pdx et gp=gowx, erit 0 dy—¢dx?, -hincque
ag—=p, et P— {-’- Quocirea integratio praebet

2
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* == .5—3—?':::@ q-alp et g== faop == D+ ap.

Cuam igitor sit

=D it = C 4 2 2T,

—— e
——— ]

&
quae est azguatid integralis eomplete binas eonstantes C el D in-

volvens.

Exemplum 2

¥ng., Posilo 0x consltanie, invenire aequalionem inter X ef
(At 0y ¥ (dx2—+0x%) :
y, ut fial — TR _ a.
Posito dy—=pdz, ob dx constans, erit doy—opox, sic
/(o ‘
G+rpp)¥( +P?)ax_.___.a’ ande fit

gue nosira aequatio est g
0x— aapget ay::-———iﬂ—%.
t—4pp° (1 +ppF

Per integrationem ergo nanciscimur ,
ap — - .
ot y =By’

P e a
A~ T’

unde concludimus
A—2a)? 4+ @—Bi=aa

Corollarium

727, 8 x et y denotent coordinatas rectangulas lineae cpr.

2 a3 (0 x2 2 ) B . v
vae, formula (&Y %;gaxy"'_ay) exprimit ejus radium osculi,
qui ergo ut sit constans —— a, aequatio integralis inventa circulum

radio a Idcscribendum indicat.

Exemplum 3.

%28, Posito 05— ]/ @ x* -~ 9 y*) eoque sumto constante,
invenire aequationem. inter x el y, ul Jiat %Qg: 5%’—“-
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Popatur J.y == p 0 &, etit ds—oxy L +pp, et cb s

constans

-~ - pdxdp
o BB:c)/(i-l'—PP)—\—T/OiPI;) O,scu
- - aaw -——paxap
| = TEer
- undc aequauo proposita abil 1n
> T’——f—ai}g’?’” (4 +pp)r= —P— sen
—agn —agp
ax:-——-——-——*""‘g,.etay: {]3, ergo
pt+pp° (4 +pp)
—_—Ty — ap
y=9b = v
At pro - illa formula statuvatur g ._.,._:— evilque
- afzar__“ aodr apr
- : /(A rr R
(1 ——]——Jr)h ! > )

unde ft integranao

x— C — +a1[i+;r/(1+!i)1

¥ (:—f-—‘rr)
0 & alr =Y+,
*=C = 757 ?

Exemplum 4.

"y2o. Pesilo ds=V @ % 43 %), hocquc elemento sums-
, to constante, jfieri opo;ien't %»53 — a Ang. mng 'a‘:z

SL fiat ut ante dy==p 0z, orietur haec aequalio integranda

3
— 3zt +pp)
op
. —a?d
oz — 7 Ang.tang.p, €t
AL App

= « Ang. tang. p, seu

CLa
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““ 1 ay:ﬂzﬁng tang. p
" Utpp)
Cum nune sit ¢ . Ang. tang. p == ?"j——%ﬁ erit

7?? ;_),__5 ng.tang. p— a PO P—g , et

Jt : . . yu-rpp _ (1 +p ,u)ﬁ
” Yy == (ia )Ang tangpw-—af op .
Vit -pp (4 —+pp)

Ounamobrem colligimus

—_— ap
z—=2C Qe T’(I—i—PP) Ang. tang. p, et
y—D—

% ('—I—PP) ~+ 7o Ane- tang P

Corollarinm 1.

730. Bi x sit abscissa et y applicata curvae, radius osculi
proportionalis esse debet angulo, quem curvae tangens cum axe

constituit; unde patet hane curvam fore quandam spnalem circa
originem abscissarum se evolventem. '

Corollarium 2.

73%, Bi angulus ille, cujus tangens :p, ponatur == ),
erit p__tang ®, hincque '

z2=C—acos. § — aPsin, D, et
¥y =D — asin. C.D—l—ad)cos CD

o unde colligitur
. x €05, P -y sin. O = C cos. CI)+Dsm(I)——a
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Corollarium 3.

732 Ut sumto Cb:: 0, ambae x ¢t y ecvanescant, sumi

" ‘dﬁ.bef‘t C=—a et D=0, eritgne

== a4 — @ COS. B — a D sin. O, et

ﬁs y—~~——a5i11.®-+a®cos.¢);

"unde quamdlu angulus ® est minimus, erit

31_____~(¢q>q>—-]’- ﬂ.@!l et y —— — %Cﬂq}?’—l"‘g’sq};;

_ideoque proxime

8x

¥y el

L)
.

22— fa, seu Yy —

Problema 93.

733. Posito Jy—pox et dp==gdx, s quanitas ¢
aequetur functioni ipsins @, quae sit X, definire relationem inter

' binas variabiles x et .

Solutlo.

Cum ergo sit ¢ — X, erit g2 =—3p—Xdx, unde inte-
grando colligmus p —=/XJx -+ C, atque hinc ob a y—pox
adipiscemur

—/0x/Xpx+ Cx-D.

~ At est

[Ans/Xdr—2/Xdx—/ X zda,

uti sumendis differentialibus spomte patet. Quare acquatio integra-
lis completa velationem inter hinas variabiles & et y continens est

y—x/Xdx —/Xaxdxz—-+Cax+D

duas conslantes arbitrarias C et D involvens. Quae ergo et al-
g}\ﬂb,l‘alca‘, si ambae formulae differentiales X 0 a2 et X @ ¢ & inte-
~ grationem admittant.
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Corollarium {.
784, Quodsi ergo sit ¢==0, scd sumic gx constante,
doy—o0, utsit X=0, erit aequatio integralis - compluta 1 ==

Cx 4 D.
Corollarinm 2.

735. Aequaiioncs ergo differentio - differentiales, quas hoe

modo mtcgrare licet, sumto o % constante, in hac forma 90y —

X ) x? continentur, unde prima 111ted‘1‘auo praebet dy=ox/Xox+C,
et altera y’.__‘/awj};aw—]—c - D.

Coroltlarivm 2.

736. Sin auntem diflerentiale 0y capiatur constans ob o

w___q gz, et forma acquationum boc modo ine

erit Op == — 5.z
tegrandarum erit -— ¢ ¥ dox =Xoz

Ccnollarlum 4.

787. Ouodsl clementum 0 s =V (o z* +-0y% sit Lonstans,

ob axaax—l—ayBay::O erit ‘

___a,xaay.—aa;aaax__—aﬁaay
op = dx? — g0y _..-C/a’ﬂ

Hine forma aequationum hoc modo iniegrandarum est
—2s2002x=Xoz* 0y

Vel cum etiam sit

QJ

dp—=gqox—-
ca exit 07 DBy::X.E)x .

Secholiom

738, Hic manifestum est, quantum Intersit acquationes dif-
ubi elementum quodpiam con-

ferentio-differentiales 2 forma solita,
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-",’?:‘-ns-}{ﬁhlfs".”::,fé’s‘t: yesumtum, ab hac conditione liberare et ad formam hie
' stabilitam reducere. Si enim proponatur haec aequatio 9s?00y—
: X_;Bi,&,ﬁ&., 4n.gua elementum ds—71 (@2* +0y’) constans sit assum-
LV tum, haud facile patet, quomodo ejus integratio  sit suscipienda,
. Nostra: autem methodo, sl ponamus dy—pdx, ut sit
Ds—ozy (t+pp ct Ddy —podzxz-+pzxop,

- ' .
. induit 7ista aequatio hanc formam

patu +pm CPaa-T—l—-amaP):Xaxl"* sen
“pddxz—+odxop U H+pp) =Xo 2"
"4t quia s, sc proinde gquogue 05702 (1—4-pp) est consians,

it _ ‘
. Bam@-—{—p]))-%paxap____"o’ seun aax:'_]fﬁ;j_?,

ideoque

paax'%—amap:]aja;?a
sta ut fat op — X g x, quae aeguatio jam facillime 1iractatur. Hic
scilicet in subsidium vocari debent ea, quac Supra de intégra.tionc
formularvm differentialium  simplicium sunt tradita.

Exemplum 1.

739. Sumto Dz constante, si Jfuerit ¢ dy —oazx"dx®, in-
tegralé completum investigare.

N _-F BT
. Cum sit —awf —— g a"gax, ob ¢x constans, erit integrande
by - N :
a% __:n_T_l zht+1 1 C, hincque denuo integrundo

—— [ o -
y=gmers & T ee D

‘ubl casus B—— 1 el RTZ— 2 seorsim sunt” evolvendl i
” 1.  Er . _— . 09x __udx . 9y _.
g0 Sl nIT =4, erXit = == hincque ax_‘a.lx—}-c,

unde cum sit dy —=adxlx--Cdx, erit denuo integrando ymaxle—

L
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oz Cz=rD, seu loco C—a scribendo C, habebitur yZaxlx+

Cx - D.

.. 3Dy __ adx 8y__~—-»o: .
II:. 8 n———2 eta—___ ,,cllt 55 = ~ C, hine-

gue yr=~——alx—-CxD.

Exemplum 2.

740, Posito ds—y/ @z 0y") constanie, si fueril

invenire integrale completum.

30 . . .
“Q’_--—_-q, ita ut proposita sit

Ex superioribus constat fore as prly:

haec aequatio g ==--cos. =, unde fit

. 3= 2
go®I=9p === cos
et integrando
p—— sin. oo C == 92,
a e dx

Quare obtinebitur
y_..._.-——-—cos —+Cx + D,
quae est aequatio integralis completa.
Problema 04. .

Tdl. Posito dy—pdx et dp=qoz, st quantitas ¢ aeques -
tur functionl cuicunque Jpsms y tantum, quae sit Y, invenire ae-
quatlonem 11"1teg1alcm completam inter « et .

Solutio.

T 7 S JRp T 3=
Cum sit g =Y =5, ent am__,i,5 hincque pox—2dy=

d

sl
b~

. unde conficitur haec acquatio inter. p et ¥ separata p o p =

4

Y 0 y, gquae integrata praebet

o e o b Gt e T




* tegralis completa
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B a
o gppz=/YOyEC e p=y(C2 YOP=Fn

. 1 aYy . 8
«concluditur .2 _._/"1———————-—,(04_2;.{8” , ‘quae mteg'ra. )
arbitrariam inducit, ita ut hoe modo -aequatio In-
inter z -et 'y -obtineatur.

Hinc ergo POITO
denuo constantem

Corollariunm 1.
SO ' . ___ 3% 8y — PP .
. g2, Cum sit ¢—35 et Jdx— };a, erit ¢ = 57" Quare
cum -aequatio proposita sit g =Y, erit ‘% — Y, hincque p 0 p =

' Ya Y, ande praecedens integratio sponte deducitur,

Corollarium 2.

. . 32
#48. Sumto elemento Jx cimstante, cum sit ¢ :"ém—f , ae-

" qﬁatio-ne_s hic integratae habebunt hanc formam goy — Yoz, cu-

jus integratio, si per dy multiplicetur, -est manifesta, fit enim

2P =027 STy +1C a7,

9y

Y C+2/¥55? ut ante.

ob O z constans, hincque_ g & =

Scholion.
744, TEn ergo specimen aequationum -differentialium, quae
per idoneum multiplicatorem integrabiles redduntur, ex quo intelli-
_ gitar “hanc methodum -etiam in his aequationibus usum habere posse;
deinceps autem locus erit hanc methodum wuberius excolendi,’ cujus

g q‘uipp: usus praecipue in aequationibus differentialibus altiorum gra-

dunm est insignis, ubi variabilium separatio nihil subsidii affert. At-
gue hanc ob cauwsam jam éupra hanc methodum per multiplicatores
;integrandi commendavimus, alterique per separationem procedenti
longe anietulimus. ' '
o Exemplum {1.

.- 64b." Posito 9z constante, si fuerit aaddy—-yox" in-
| wvenire integrale completum. |

3
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Muliplicetur aequatio proposita per 2.0y ut prodeat
. 2‘aa,3yaay:'2yay-axg,., '
quae ob Oz constans habebit integrale
aady —yyoxt4-Coat,
unde colligitur

aay
- 9Ty

quae denuo integrata dat

= ally++V @y O —alb

unde concludimus, sumto ¢ pro numero cujus logavithmus est ZZi,.

fore
o2
bet—y 4y @y —+ O,
et irrationalitatem tollendo.
2x 2

bhbe® —abye —C,

ita ut sit
2" X
@

. =
g — 1 a . =
y m——2 be 2b €.
- at: forma: constantivm® € et b- mutata, habebilar
& .

y"—Ce“——]——De “

quae’ est aequatio 1n1cg1ahs completa-

Exemplum 2.

T46.. Posito dx eonstante, si jfuerit aaddy-}-yox* =0,
invenire integrule completum.

Multiplicatione per 20z facta,. acqpationis:
20a9y00y +-2y2y0a =0
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ale est
- .aa‘ay?‘ A Yy D at—¢c9 i,
mnde dedummus

: aay
dz= == Vle—32)"

' .quac denuo integrata dat

© . = aAng. sin. & —'}-«E.

Ern; LErgD f
g e — b b N =
9’ ——gin. T—— Z= €08, sin. —; — §in, — €08 7 7

-

L wel mutatls _constantibus b et .c, ita ut sit
L : ccos'-— C et —csm.-—___D erit
y:Csm 2 4+ Decos. =
el retenta prima folma, habemus,

g = Csin. (& +a}.

CTorollarium.

747, Hoc exemplum ex praecedents resolvi potuisset, cum sit

‘”’_—’—cos u-Fy —4.sinu et g 2Y—1% — cos U}y — 1.8I0. 1,

" ac wicissim )
PR —1 . —1 . —_— A
- ces.u;/_-i g -feT ¥ et sm.u]/_r.i___ﬂ,_ig s

Exemplum 3. |

o w48, Posito D constante, si fuerit 0-dyyayz=oat, in-
- tegrale completum invenire.

+ - ‘Cum ergo sit ZByaay_Vaai 0x?,
eyt mtegnndo '

A

i /ax V.’Y g.__xiax'(zfj—i—n‘r a)
e _ay.._ 2 4dndx =

i

Eo
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unde ‘eolligimus.

"
o e OYYE
290 x A EEN

6it commoditatis gratia n Y @ =0 et ]/ y — =z, ut fiat

_—n - oz Va zdz

cujus integrale est
eV -
r—ia—20Y G +D+C,
seu restituendo

2=3¢/y—2/0Vy+Vo+C

Ya
ubi ¢ et C sunt binae constantes arbitrariae. Erit ergo
5(x-S)
: 'T—) — (],/y — 2 ]_/C) ]/(]/y+ ]/C)m
oV e : ‘
posito. C =— :—f", et. sumtis: quadratis
¥a

ettty ayyfetde e

Scholilon.

wiq. TForma ergo vulgariss aequationum hoc modo integrane
‘darum, sumto: elemento. ¢z ‘constante,. est d0y=Yoxz?, quae per
oy, multiplicata ‘manifesto. fit integrabilis, Sin autem elementum Qg

.eapiatun constans, ob q :%‘2 et p— %, erit q::-—--a%iﬁx; hinc=-

que forma vulgaris 0y o dx——Yox3 Porro sumto elemento

ds——y @xf 4-0y®) constante, ut fit dx0dx 1-0ydoy—0, ob
2 _ _9mpoy—adyodx ps2gdx 1 9593y b

— I%> ’ oy o I 7
inde: nascitor haec: forma:

er.it._ vel g — —

2s3odw ___ CQsEI Y~
——— —_EaxS_-'ay- —Y wel Y ._._Y,a . B
quae ciiam per 0y multiplicatae: integrabiles: ‘evadunt, etlamsi hoc |
jam. minus. pateat.. Simili modo si. elementum: g ¢ 2 smnatur con-

staps, ut sit g 00 +odxdy==0 ct doE — — ax;y ob Op=1}




gmembrum, pri

ii;éarum; Yoy ety

e
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L ' : '

_ 2—9’;, orietur haec: forma % 00 ¥ +-0y*—Yyo x®, cujus
us integrabile: redditur, si- per functionem. ¢unameungue

o multiplicetur o et . Yoy

oz multiplicetur, ergo e’f’lam. per osiss U0

lterum: membrum: ¥ 9 2° redditor mtegrabile..

multiplicatore: simul’ &
simis aequationum differentio-differentialium.

His. igitor® casibus: simplicis

E@ﬁﬂlfﬁ, qui ne ulla guidem diffcultate laborant, ad difficiliores
- progrediamury,. ac primo. quidem ad eas aequationes, in quibus alte—

abililum z et % ipsa nom. inest; ita ut aequatio pro=

pa binarum. varl
posita; ternas: fantum. contineat litteras z, p et ¢ vel ¥, p et ¢x

uwiriusque: enim ratio- fere' perinde est comparata. ]




