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et i'ai réussi d’en trouver la solution en général, dont j'ajoute ici un

exemple particulier.

+ 68 | — 209 | + 41 — 37
— 1y | +31 | +979 | 4+ 32
~4- 59 | + 28 | — 23 | + 61
, — 1 | — 9y + 8 “+ 49

Enfin, j’ai 'honneur

d'stre, avec la plus parfaite considération,

Monsieur,
Votre trés humble et tris obéissant serviteur,

L. BuLen.
P. S. — Lorsque M. le Directeur (*) voudra bien répondre i cette
Lettre, on le prie de donner sa réponse ou an professeur Formey, ou
de I'envoyer sous Padresse du Secrétaire de 'Académie impériale des

Seciences. .
(Au bas du dernier fenillet, on it : Répondue, de la main de Lagrange. )
Cette réponse manque.

26.
BULER A LAGRANGE.
Sainl-Pétershourg, ce $T mai 1571 (2).
MoNSIEUR ET TRES HONORE CONFRERE,

Comme je suis hors d’état d’écrire moi-méme, et que les occasions
de me servir d’une autre main sc présentent rarement, vous me par-

(1) Lagrange élait devonu directeur de la Classe de Mathémaliques.
() Ms. I* 34. — Opera postuma, §. 1, p. 577.
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. donnerez, Monsieur, que j'aie différé si longtemps de répondre a 1'obli-
geante Lettre dont vous m’avez honoré. D'ailleurs, depuls environ un
an, la théorie de la Lune m’a tellement occupé que je n’ai presque pu
penser 3 d'autres choses (*). Trois habiles caleulateurs m’oni bien
voulu assister pendant tout ce temps, et, quoique nous y ayons ren-
contré mille ohstaeles, nous les avons surmontés presque tous assez
hieureusement, de sorte que nos travaux sur cette matiere se trouvent
actuellement sous presse. Jamais une recherche n’a demandé tant de
pénibles calculs et tant d'adresse dans 'exécuntion; cependant, il s’en
faut de beaucoup que cetle matikre soit entiérement épuisée; nous
devons nous contenter, si les Tahles que nous en avons tirées s’accor-
dent encore mieux avec le ciel que celles de MM. Mayer et Clairaut (*),
et que leur usage soit heaucoup plus aisé.

Malgré ces pénibles recherches, je n'ai point manqué de profiter de
quelques moments pour étudier vos excellents Mémoires, qui m’ont
été communiqués par M. Formey; et d’abord, ce qui m’a frappé le plus

et que je ne puis pas assez admirer, c¢’est la heauié et 1'étendue infinie -

de votre théoréme général, lorsque
=14+ ¢(8) +Ldg? (L) -t ot (1) - Hdio (5) +. . .,

et marquant par ¢(«) une fonction quelconque de @ et prenant §(2)
une semblable fonction de z, on aura toujours

Yz} =4(8) + o ()W (2} - £ 0 (2) P/ (2)
33 () Y () + et () V() ..,

en omettant les divisions par les puissances de di. Ce théorkme me
parait déja de la dernikre importance sans méme avoir bgard i I'équa-
tion 1= — g(x), dont il fournit la résolution et dont vous vous
servez avec le plus heureux succes pour résoudre toutes sortes d’équa-

(1) Le sujat proposé par I'Académie des Seiences de Paris avait id, en 1768, remiz une
seconde fois au concours pour 1570. La moitié da prix fut alors adjugée & Euler, el [a
question remise an concours pour fyze;. cetie Iais, lo prix ful partagé enire Euler el
.Lagrange; vowr {. XIII, letires 43, 48, B0, 85 et suiv., 61 et suiv., 71 el sviv., 80 et
suiv., 102. .

{2) Poir tome XIII, lottres 27, 49, 62, 84.
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tions. J'avais déjh composé, avant mon départ de Berlin, un Mémojre
sur le méme sujet A I'occasion d’une excellente pitee de M. Lambert,
insérée dans les Actes helvétiques (*). Cette idée me parut d’abord sus-
ceptible d’une heaucoup plus grande étendue, que j’ai tiché de déve-
lopper dans ledit Mémoire, qui, actuellement, se trouve imprimé dans
le XVe Yolume de nos Mémoires on Commentaires. Mais vous avez
poussé, Monsieur, cette recherche beaucoup plus loin & I'aide de votre
admirable théoreme. Aprés y avoir réfléchi tant soit peu, jai d’abord
reconnu que sa vérité est indépendante de la résolution des équations
et des rapports qui regnent entre les racines. J'avais d’abord formé le
dessein d’en rechercher une démonstration directe, tirée des premiers
principes généraux de I'Analyse, mais j'y ai d’abord rencontré de trop
grands obstacles. Or notre habile académicien M. Lexell y a bientot
parfaitement réussi, et en a trouvé une telle démonstration qui répon-
dait parfaitement & mes souhaits. C’est dommage que ce heau théo-
reme soit tellement caché entre vos nomhreuses recherches, Monsieur,
que peu de monde I'y observera et en remarquera toute 'importance.
Pour mot, je le crois bien loin préférable 4 mon théoreme général sur
I'intégrabilité, que j’avais tiré de la théorie des isopérimetres, et que
vous avez jugé digne, Monsieur, d’insérer dans les Mémoires de Berlin,
avec une Note touchant M. le marquis de Condorcet.

A cette occasion, j’ai aussi 'honneur de vous marquer que M. Lexell
a pareillement donné une tres belle démonstration de ce méme théo-
reme, que vous lirez dans fe XV Volume de nos Commentaires. Vous
avez bien voulu dire 3 M. Formey que les extraits des lettres de
M. d’Alembert, insérés dans les Mémoires de Berlin (*), ne sont rien
moins que cc que porte le titre, mais que ce grand homme vous les
avait, Monsicur, adressés cxpres pour les publier dans cette forme,
quoique, & mon avis, clles ne renferment que des ohservations assez
légeres. Or, comme les derniéres lettres que j"ai cu Uhonneur de vous
adresser, Monsicur, contiennenl quelques articles qui ont mérité votre

(1} Observationes variee in Mathesim puram, dans lo t. Il des .Lcta helvetica, p. 128.
t*) Foir année 1769, p. 254 et 265,
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approbation, il me semble que vous les pourriez également faire in-
sérer dans vos Mémoires sous le titre d’Extraits, sans que j’aie besoin
de I'y mettre moi-méme & la téte.

Ne doutant pas que vous n’ayez, Monsieur, poussé encore plus Join
vos premibres recherches sur le probléme de deux nombres dont tant
la somme que la différence, étant ou ajoutée ou retranchée du produil
de ces mémes nombres, produise des nombres carrés, je suis {ort
curieux d’apprendre si vous en avez découvert une solution plus gé-
nérale que la mienne, que javais trouvée par bien des détours.

On expédiera d'ici, avec les premiers vaisseaux, le III° Volume de
mon Calcul intégral avec le I11° Volume de ma Dioptrique, qui enseigne
la plus parfaite construction des microscopes ('). Vous verrez alors
qussi le Volume XIV de nos Commentaires divisé en deux Parties, dont
la dernitre est presque uniquement remplie des recherches sur la pa-
rallaxe du Soleil, tirées des observations du dernier passage de Vénus
sur le disque du Soleil, que M. Lexell a bien voulu exécuter sur les
idées que je lui avais communiquées (*). Ce méme académicien a aussi
¢omposé un Traité 4 part sur la comete de I'année 1769, qui vient de
paraitre il y a quelques mois (*).

Vous voyez, Monsieur, que je profite amplement de la belle occasion
que M. Lexell me fournit en me prétant ses yeux et sa main.

Pai honneur d’stre avec la plus haute considération, Monsieur,

yotre trés humble et trés obéissant serviteur,
L. EuLEr.

A Monsieur de Lagrange, Direcieur de I Académic royale des Seiences
et Belles—Letires de Prusse, ¢ Berlin.

E

(1) Dioptrica, Pélersbourg,. 1769, 1770, 1771, 3 vol. in-4°.

£) Année 1769. ‘ ‘

() Recherches et calouls sur la vraie orbite elliptique de la cométe de 1769 et de son
temps periodigue, exéoutés sous la direction de M. L. Euler, par M. Lexoll, Saint-Péters-.
bourg, 1570, in-4°. : :




