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durchblattert und darin die grossen éloges welche Fw. an
unterschiedenen Orten so billig beygelegt werden, mit un-
gemeinem Vergniigen beobachtet. Dero Hrn. Sobne gratu-
lire ich von ganzem Herzen zur abermaligen Petersburgi-

schen piéce victorieuse.
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P.S. Ich habe observiret, dass der Aequation
aa+ bb=PP-+¢eQQ
allezeit ein Gniigen geschiehet poéitis
P::ZJb—zﬁ, e=3bb-—aa, Q==
woraus unzihlige dergleichen valores pro summa aa-{-bb
formiret werden konnen.
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SouMAIRE. Décomposition des nombres en carés; suite, Autee théortme de
nombres,

Berlin 4. 9. November 1762,

Dic Frage, welche Ew. zu berihren belieben, was fir
Zahlen in einer jeden von diesen Formuln aea - 66 und
pp + eqq zugleich enihalien sind? ist in der Lehre von den
Zahlen nicht nur von der grossten Wichtigkeit, sondern
fasset auch solche besondere Schwierigkeiten in sich, welche

dieselbe hochst merkwirdig machen, insonderheit wenn

mehr als zwey Formuln vorgeschrieben werden. Wenn nar
zwo gegeben sind, und man sucht alle Zahlen N, so zn-
gleich in diesen beyden Formuln aae 4 méb und ce4-ndd
enthalten sind, wo m und n gegebene Zahlen sind, so finde
ich N— (mpp +ngqg + rr + musé)“-— ¥mn(pg — rs)*%,
denn daraus wird '

Corr. wnath. ef phys. T, L !“2
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N—= (ﬁ’lpp —ngg—rr—+4mnss)* +m2pr+ 2m]32)2 -
(mpp —ngg—+rr —mnss)*4-n(2qr+2mps)*
Wenn aber mehr als zwey dergleichen Formuln vorgegeben
sind, in welchen die Zahlen N enthalten seyn sollen, so
hért die algebraische Hiilfe fast ginzlich guf, und ehen deg-
wegen ist es um so viel merkwirdiger, dass alsda}nn der-
gleichen Fragen auf eine ganz andere Art ganz leicht auf-
seliset werden konnen, wobey aber der Beweis noch fehle.i:.
?Mso wenn solche Zahlen verlangt werden, so zugleich in

diesen Formuln aa-}+bb, ce 4-2dd, ee 3 ff, gg + 5Ah,

enthalten sind, so darf man nur die Zahl nehmen, die sich

durch die gegebenen 1, 2, 3, 3 theilen lisst: .diese ist nun 3{-).
Alsdann, so oft #.30x 41 —=120x-+}1 ein numerus pri-
mus ist, so hat man eine Zahl fir NN, und zv.veyi' .oder mehr
dergleichen numeri primi, mit einander J,:nultlphclrt,' gel?el}
ebenfalls Zahlen fir IN. Dahero sind diese numeri primi
120 + 1 folgende: 241, 601, 1201, 1321, 1801 etc. von
¢ ersie
;‘;:idil-ligfil—- 5 132262 = T7* —|—_3.82: i‘l.lrz + ?.32,
wobey dieses insbesondere zu merken ist, dass diese Kigen-
schaft nur den in der Formul 1202 -+ 1 enthaltenen nu-
meris primis zukommt. Hernach, da Ew. ge%elgtf dass ein¢
summa duerum quadratorum aa-+bb auch v dlesgr Form
PP -4-eQQ enthalten ist, wenn e —3bb—aa oder 3 aa—bb,
ja mnoch allgemeiner, wenn e— 2o+ 1)bb—oaw aa,. 50
kénnen daher noch gar schéne Erliuterungen d.er obigen
Eigenschaften gezogen werden, als z Ex. dass eine solche
Zahl a4+ nbb auch zugleich in dieser Form
PP+ (204 njea—aabd)QQ

enthalten ist, wo es sich aber figen kanﬂ, dass P pnd ¢
Briiche scyn miissen. Als, es sey a =7, n==3, b—8 und
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die Zahl aa 4+ nbb=—281, so ist dieselbe auch in dieser
Form PP+ ¢QQ eunthalten, sumto

e—(2¢+3)49 —6hoo== 147 | 980 — Ghow—
17 + 5498 — 1688 (posito 2w =4
Solche Zahlen far e sind demnach )
82, 181, 150, 87,
Yo 180, —15,
oder (per O dividendo) 3, 5, 6, 82, 87, 184, wobey also
sehr merkwiirdig ist, dass die Zahl 251 auch in dieser Form
PP+ 82QQ enthalten ist, welches aus obiger Regel nicht

7
Den Beweis von dem theoremate numerico, wovon letz-

tens K. Erwiilmung zu thun die Ehre gehabt
ganz sonderbar, Ich betrachtete diesen Bruch

° . 81 : 8
kann erkannt werden, denn hier ist P:7 und Q —-

» 1st auch

xﬂ
(x—a) (@ —b) (x — o) etc.’ _
vomr welchem bekannt ist, dass sich derselbe in diese ein-

fache Briiche —2 -+ % :

o} " .
- ete. auflésen lisst, und
€T — 0 £ —C .

die Zahlen 4, B, C, numeri constantes werden, wenn nur
der exponens n kilciner ist, als der numerus factorum in
denominatore. Nun aber bestimme ich die Zihler 4, B, C,
ete. folgendergestalt: Um A4 zu finden,
m « —a und bekomme

—_—— x'ﬂ
A_'i._r—b)(:c——c)etc._— x—b

multiplicire ich alles -

:B(x—a.)__C(x—a)

- —— ate.
xr—c C-s

und weil ich weiss, dass 4 nicht von x dependirt, so muss
fir A immer einerley Werth: herauskommen, ich mag fir
z annchmen was ich will. Ich setze_also x—a, und da

2 .
bekomme ich 4 = (G»Tﬁ)([;——-é)_e_tc_" ebenso wird
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b et

B :(b_—a.) (b—c) ele. C:(c-—a,) (c—5) etc,”

also ist in genere
x? — a' )
(z—a){z—b)(x—c)ete. (a-.—b)(cz-—-c)..
i < ete.
(b—a.)(b-*c)_...(x-—b)_‘_ (c—a)(c—b)-..(xmc)+

-+

(- a)

und diese letztern Briche auf die andere. Seite kiniiber-
getragen:

I
a” b

(0 —a—c)(u—d}...(a — 1) + b—a)yl—cy(d—d)... (b —x) +

L'"'

C—DGE—BHE—d.

)+ ete. — (.
Euler.
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Sowmarne. Mécontentement de la tournure que prenneut les affaires de 1’Aca-~

démie de Berlin, Alusion au retour d'E. en Russie,

Berlin d. 1, October 1763,
(Extrait).

— — Noch hat sich hier der Anschein nicht verloren, dass
die hiesige Akademie in eine Académie francoise verwan-
delt werden soll. So sehr ich mich vor einer nochmaligen
Ortsvemnd(,runrr entsetze, so wiirde ich mich doch in diesem
Fall dazu entschliessen miissen, und nichts wiirde mich da-

bey herzlicher erfreuen, als Ew. nochmals sehen zu kénnen.

Euler
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