‘aa
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8(3m 1)(B3nx1)——3BBm 1)+ 3@ni )= aa,
worin dasjenige, so bey dem theoremate essentiell ist, be-

~ -stehet. Ich habe ferner observiret, dass wenn emn—m —n

kein quadratum seyn kann, auch emn-—n—e——0, oder
wenn e ein numerus integer hujus conditionis ist, dass

- ——1 niemals ein numerus mteger seyn kann alsdann auch
en —
a
aade lein nwnerus mteger ist.
en—1

Fir die mir communicirten fiirtrefflichen theoremata
danke ich verbundenst.

Goldbach.

P. S§. Unlingst haben I, Kais, Majestit nich (wiederum
praeter meritnm et petitum) zum wiirklichen Etatsrath nebst
dem appointement von 2000 R. ernennet.
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LETTRE LXXY,.

Eurer. 2 Gorpsach.

Soumaine. Concours de Paris ponr lu théorie de I'aimant, Suite des recherches

aritbmétiques des letires précédemies, Sommation de diverses séries,

Berlin d. 19 September 1744
— — — M. Clairaut bat mich von neuem versichert, dass
bey der letzten Untersuchung der eingeschickten pigces iiber
den Magneten, die meinige die grasste Approbation gefunden,
dass aber drey von den fiinf dazu ernannten Commissariis,
welche Newtonianische Atiractionistén seyen, in dem Ge-
danken stehen, dass diese Frage nimmer auf eine mathema-
tische Art erklirt werden konne. Nach ‘zwey Jahren miisse
aber, nach den Gesetzen der Akademie, der Preis nothwendig
ausgetheilt werden. Unterdessen deucht’ mich, dass wenn die
Herren die Auflosung dieser Frage fir unmogllch halten,
dieselben die von neuem darauf gesetzten. 2500 livres auf

eme ihrem Uriheil nach. mégliche und wiitzlichere Frage
hatten setzen sollen,




— 208 —

Ew. Observation dass, wenn emn —m-—n=0L, auch
emn — m — e == [0, kann zur Entdeckung vieler neuer theo-
rematum Anlass geben; denn wenn emn —m-—n-°[], 80
wird auch, wenn man selzt n—pmm —m, seyn

epm® —emm—pmm T oder emp-—p—e-TL.

Ew. thun in Dero Briefe nicht die geringste Meldung,
warnm Dieselben die aus Dero Reise-Journal ausgeschnit-
tenen Blatier beygefiiget haben. Ich vermuthe aber, dass

.1 1. 4 1
: H — — __—[— ete., deren Smnm von
hiezu die series 3 —}-52—|~96 —l— 516 1. 3

. 1 .
dem Hugenio == " soll angegeben worden seyn, mag An-

lass gegeben haben. Ich”kann aber die legem progressionis
dieser seriei nicht einsehen: wenn 256 anstait 216 stchen
sollte, so wiirde ich glauben, dass von dieser serie

1 1 1 1
e etc.
51 T84 +3.%.-.§+ s.%.%.%"_—-
die Rede wire, deren Summ— _
1 1 1 i 1 :
stastastastoe=zgl2
und folglich kleiner als o Die iibrigen summas, welche Ew.

in diesen Blattern aufgezeichnet, habe ich bald demonstriren

kénnen, Die formula generalis
anxh®t! — (anx +an) k™
P REEFT Ly e h*FY L (mna - ma}h® Fn?atd-ntax

resolvirt sich in
V [ %73 Fi i)
o @ 1)

mh® 4 nx  mhtH Son(x4-1

Wenn nun die series, s¢ aus dem ersten Glied entspringt,
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ist A4 B C 4+ Ddetc., so gibt das andere Glied diese .

seriem B - C 4 D + ete., folglich "ist die summa —
, an o
e
- Was Ew. in den folgenden Blittern von den imaginariis
und negativis negativorum schon vor so vielen Jahren me-
ditiret haben, ist der Wahrheit dergestalt gemiss, dass man
dadurch alle Schwierigkeiten, welche iiber diese Materie
gemacht zu werden pflegen, aus dem Grunde heben kann.
Fuler.

P. 8. Dass dato numero primo hujus formae Ii—n,—|- 1, allezert
eine Zahl von dieser Form aa 4- 1 gefunden werden kénne,
welche sich durch Bn -+ 1 theilen lasse, ist deswegen gewiss,
weilen der numerus primus %n -} 1 allzeit eine summa duo-
rum quadratorum ist. Denn wenn kn4-1=p p—\-ch, s0 kon-
nen immer solche Zahlen f und g gefunden werden, dasa

gp—fg—==1, oder dass der Bruch% dem Bruch £ i

nahe kommt, dass wenn man einen von dem andern sub-

trahirt, im Zihler nur 1 itherbleibt. Wenn nun solchergestalt

der Bruch f— orefunden worden , 80 ist @ == fp + gq, oder

rreneralﬂer a—(hn —1— 1ym = (fp -+ g4g). Der Bruch fkann

aber allzeit durch meine Methode, die Briiche in klemer
Zahlen proxime auszudriicken, leicht gefunden werden. Als
wenn &n -+ 1 — 853, so ist kn -1 =184 23" und folg-

lich-‘;i:%g- Nun stelle ich zwischen den Zahlen 23 und

18 die Operation an, welche zu Findung des maximi com-
mounis divisoris gehraucht wud, als



‘Zihler = 1. Da also -‘?-'—E, so 1st =
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160 ) 3912
71160 2
’ 18| 71 | 3
17 | 18 | 1
17|17
. _ _ u
2, a, & 1, 117
Diese quotos schreibe ich hinter einander und formire daraus 1 2 5 17 22 391
2, 2, 2, o, Zeen
folgende Briiche ' , o’ 17 27 779 160

nehmlich ein jeder numerator oder denominator, mit der
obgeschriebenen Zahl multiplicirt, gibt nebst dem vorherge-
henden numerator oder denominator addirt, den folgenden

numerator oder denominator. Also ist

9—1.5-%, T=1.4h 4 Jete.

Der letzte Bruch % kommt nun dem 3—:

so nahe, dass die
Differenz, ——» durch einen Bruch exprimirt wird dessen

* 7.18%
s
- =1 . und also
a=—9.234-7.18 = 333;

folglich 333% -1 divisibel durch 853.

Exempl. 2. Es sey #n4+ 1 — 178481 = 391° | 1607,
so operire ich also

Daher ist a — 22.391 + 9.160 = 10052, welches die kleinste
Zahl ist, deren Quadrat |1 theilbar ist durch 178481, denn
ae + 1 —=100841765 — 178481 .565.



