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1+§71+5§;,-+,;§-;+etc.
u summirven, welche bloss allein durch Differentiation ge-
schiehet. — Vor etlichen Wochen hat man wiederum emen
Cometen allhier gesehn, welcher aber ohne Schwanz und sehr
klein war, auch nur 10 Tage lang aus dem Dracone durch
Ursam majorem' in Leonem minorem gehend ohservirli wor-
den; es ist aber keine so accurate Observation gerﬁacht wor-
den, wodurch man seinen Lauf bestimmen kénnte. Die
Opera J oh. Bernoullii ommia werden bald aus der Presse

kommen und umserm Konig dedicirt werden. Es nimmt -

mich sehr Wunder ob Ew. mit-der Akademie in. gav kei-

ner Connexion mehr stehen.
' ' Euler.

LETTRE LVIIL

a
Govonacy & Bures,

Sumwarng, Mémes jets,

' 54, Petersburg 4. 48 Mire 1743,
Endlich stellet sich die demonstratio nova ein, so im Fol-
genden bestehet: ' :

{Eemmu— 1. 8i aequatio B...kmn—m — 1 —a” nen est
pessibilis casu quo m est numerus hujus formae lpu.—-— i
n.eque ullo alie casu ipsius m erit possibilis, ul in superio:
ribus litteris ostensum fuit, ” B

Lemmq 2. Si vera est aequatio B, vera etiam ervit C...
:fgzil:iif;lmsno M=2a+m-4hn—1, fiet

A‘Sed, aequatio C non potest fieri vera, nisi M sit numemﬂ'
hujus formae &%v — 1. (per lemma 1), erit igitur M-— iwmri
—=2a-t-ln-—1t-bu—1, ergo bv =24} %n -} -’&u—v- 1
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hoc est numerns par — numero impari, qucd est absurdum,.
ergo et acguaiic B est absurda.

ﬁ ' i n— a* judi-
Simmiliter de sequatione ... kpmn—m-—n=—a" ‘
candunm est, (uae vera esse non potest, nist sit m hu;!us

2y it 1 iorit itteris ostensur fuit),
meae kn®g —n (ut in seperioribus litter:
. ; \ j — A%  si ponatur
gquo facto exit kpnM — M —n— 4%, 5 p
M—((tpn—1i)4-2a-+m), 4= (kpn—1i)+a
Sed quia m est hujus formae »n®g—n et M hujus formae
-. LR ) I 2 2 hOC
kn? {J —n, habebitur pn—1 —§—2a +kn*fg=hn*qQ,
est numernss impar — numero pari, quod est absurdum,
ergo et acquatlo D est absurda.

Was ich von den radicibus imaginariis erinnern wollen,

' 1 i i die vi - n radices:
gehet eigentlich dahin, dass weil die vier foigende

— L (=LY E—F)
“ *V&———-V&——f))

& . ]-
in se ductac «* £ 2a(—1— --f)fm—l—f_,,,,ﬁ geben, folglich

) 4 ] "
auch so oft als f und Qa]//(“——~ f ) numeri reales sind,

zweene von gemeldten radicibus in se ductae numeros rea-
les hervorbringen miissen; wenn aber Ew., wie Sie in
Dero letziern Schreiben melden, die Wahrheit Ih.rfas as;e..rh
von allen aequaticnibus quariae potestatis demonstriren kén-
nen, se cessiret das angefiibrte dubium von selhsten,

Ans den in Ew. Schreiben beygebrachten Umstinden sehe
ich wohl, dass die von mir angegebene summa aus ginem
Irvthom entstanden, wobey ich die von 11N Vau%nlas in den
Remargues sur la langue franguise gemachic Erinnerung ap

pliciren muss, wenn er ‘saget, dass im. Fall es sich finden |

(5111
solite. dass er selbst anders geschrieben, als er mach sein
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Remarques hitte schreiben sollen, man alsdann npicht seinem
Exempel sondern seinen Regeln zn folgen habe. Es ist
mir also sehr lieb, dass Ew. an meinep Methode etwas

Gutes gefunden, ohngeachtet in die von mir angefithrten.

Exempel elmge Fehler eingeschlichen sind.

b1
‘Wire mir Ew. lemma, wodurch T in andere

series resolviret wird, eher bekannt gewesen, so hiite ich .

die erwihnten summas viel leichter und or denthcher ﬁnden

“konnen. Ich habe indessen angemerket, dass wenn die summa

i .
sertel, deren formuia generalis ist == fiiv bekannt an-
{3x— 0
genommen und = a gesetzt wird, alsdann jede series, cujus

1
terminus generalis est  —— —, uhi sit numerus gunicun-
-(6x-tp)? q
que integer, exprimiret werden kann per a et quadratm

circuli, hingegen kann ich die series hujus formae -~ o + el
dato p numero yuocunque, nicht anders ad quadraturam

creuli reduciren, als cognitis summis trium casuum p—=11,
p=10, p=9, aut aliorum ixium his aequivalentium,

Es wird Ew. vermuthlich nicht schwer seyn lhr lemma
‘A2 ..c‘ﬂ""a—l-—yxzn 4+etc
auch anf 22 +6
pr--g¥ (pa—n*
ist z. Ex. positis p—= &, g = ~ 3, r — =1, die summa seriei

ar®f-frty  _ a(sh uwf :!2-—6::) B{16u 47 — 4m) 7(::”—‘2;1-)
(4:—3)”(43:—1)‘"‘ + 27 25

zu extendiren; so

. .. 1
wenn 1 dis saummam seriei Gz andeutet.

Imgleichen, wenn p =4 g=—2, r—=0, so wird die
summa seriei
ar?i-frty 18(:12—812) y(n‘z—r)l?)
(ax—2)% s + + 3.8

W H —_— —_— —— e JR——
Wenn man setzet v,_1+2+3 ..'_n

B T




@n+1) 1 zn
nn(n+1) +(ﬂ.-—}-1}2nu (g + n+1) + 6+ 0r

4=

: 1 (2n-3) i 1
b ety Grr et ? (“’ temt n+2)
g s 8
+ e n

1 2nt+-5 i 1
C=rrrwtd @Jﬁsﬁéiw (" T nt1 tomtaE 5)
| nr
T 6(4-3) (-+2) :
so werden die gquantitates A€ et BB desto weniger von
einander differicen, je grosser der numerus n genommen
wird. )

Was Ew. von der summa serici B in Dere Schreiben
heyfurren halte ich fiir sebr me]:'kwu,lc'dl-:r Die Dissertation
de inventione termini summalorii erinuere ich mich nicht ge-
cchen zu haben, weiss auch nicht, ob dieselbe in Berlin oder
“allhier herausgekommen ist. Fiir die mir communicirten
summas in terminis decmlahbus danke ich ergebenst.

) Goldbach.
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Euier 2 GorLpsacH.

Somuaing lnsufﬁsance de la démonstration de Goldbach du théoréme
Gmn—m—13-a% Résolution des fractions compesées en fractions simples.
Bapport fini entre deux séries infinies TLe terme général d’une série dtant
donné, trouver le terme sommatoire de cette série  Méthodes d'approxarnation
pour trouver le mombre =,

Berlin 4. 9 April 1743,
Ew. bin ich for die mir gitigst tiberschricbene Demonstra-

tion, dass %mn— m -— 1 keine Quadratzahl seyn kann,
- gehorsamst gerbunden. Die raisonnemens darin sind wegen

der propositionum excluswarum und infinitarum, so darin
hiufig vorkommen, so tiefsinmig , dass ich viele Miihe gehabt,
che ich dieselben habe vollig einsehen und aus einander

‘wickeln koénnen, und die gewshnlichen Regeln der Logik

scheinen mir dazu kaum hinlinglich zu seyn. Alles beruhet

“auf dem ersten lemmate, und wenn dasselbe seine Richtig-
keit hat, so ist an der Demonstration nicht das Geringste

auszusetzen, Bw. berufen sich wegen dieses. lemmatis auf




