LETTRE 1L

GorpeacH 4 BEuLER

Somaaine. YDémonstration des termes généranx des suites de la letire précédente.
Ce-que c'est que les logarithmes hyperboligues? Théoréme de Fermat,

Vir Glarlssime, Moscuae 1 Decembr., 1729,

Ad epistolam Tuam, quae mhi gratissima fuit, generatim
respondeo me in ferminis mediis serierum inveniendis satis
habuisse, si quos in numeros rationales cogere non possem,
eosdem per series infinitas numerorum rationabium utcungue
exprimerem, quodsi deinde ostendi possit seriem hujusmeodi,
qua valor termini medii quaesiii continetur, vel ad numeros
irrationales vel ad logarithmos, vel denique ad curvarum
quadrdturas nondum inventas pertinere, id minime contem-
nendum puto, nam si alii operam dederunt ui incognitam
vationem diametri ad circulum per seriem infinitam deter-
mnarent, e contrario summam seriel nondum cognitam per
quadraturam circuli explicare licebit, hac tamen notabili dif-
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ferentia, quod numeros irrationales ad rationales redigi non
posse facile demonstretur, quadraturam vero circuli numeris
rationalibus definiri non posse nemo, quod sciam, eviceril.

Terminum generalem seriei 1 4 2 4 6 -+ 2%+ etc, quem
pro exponente quocunque m facis ' '
1.9 91—m 3M Fi—m 1M gl-Mm 5m
iGm 9w FFm  aLam O
sic demonstro: Sit x exponens factoris cujuscunque, erit for-
zi—=" (x 4+ 1)
T2 m

pium factorum a primo usque ad ultimum cujus exponens

est x, inCIHSiVB, (-’B—'— ,l)mt: ((x-]:-l- 1).(-'1"'-:]]— 2) (-‘L‘—i—z)"_(x-:m)). Ex.

mula generalis factorum » et productum om-

gratia si m=—=2, fiet productum factorum ad datum guem-

cunque factorem (cojus exponens est x) (mif::j(_;?i) :2?_;{«21)
adeoque productum omnium in infinitum — 2. S§i m — 3,

erit simile productum ad datam quemcungue factorem

6 (x4 1)%: \\xj_i) x—2|—2)(.r—;-3) adeoque productum omnium

In infinitum — 6, et sic porro. Sed observasti sine dubio
series algebraicas omnes, quarum termini consueto more per
signum 4 conjungi solent, etiam in hujusmodi factores con-.
verli posse, eyunt enim hic producta factorum, quae illic
sunt aggregata ferminorum.

2

Fateor me non satis perspectam habere naturam loga-
rithmorum hyperbolicorum , quin et Cl. Wolfius, ubi de
logavithmis agit, hyperbolicorum mentionem nullam facit.

In reliqguarum serierum, quas commemoras, terminis ge-
neralibus, Tuo more per factores exprimendis non magnam

video difficultatem, nam seriei,

1 2.4 3.6.9 4£.8.12.16
p.éu_*_ﬁ_}_ —+ -+ ete.

£.7.10 5.9.13.17
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terminns generalis est — L L donec m
15 8 z41 x4 3z 4 mx-—[—-i

fiat = =, quod si nusquam contmgat, erunt factores nu-
. s . . .1

meroe infiniti; sic  terminus res_pondens exponenh 3 fit

t 2 3 &
E"Z“E“?'e“
2.4.6  2.4.6.8
+5 z —]— 550 U357 T ¢t terminus generalis est
2(2n43)  4Qn-45) 6(2n+7) 8(2n-+9) i
3(2n+2) F@nta) 1(@nF6) 5(3n+8) » GLC.

12.3 1.2.3.4 . .
Seri 131— —|— -}— iie T 557 T cte ferminus generalis est

1 2(4n+2) Blent6) 4(inti10) Blhnpie)
2 (s(n+1) W0@+2) 1e(nrs)  18(n4-5 - efc. )
neque adeo difficile est assumere mumeros quadraturam eir-

Seriel

culi exprimentes, dliunde. jam -cognitos et pro iisdem:series

concinnare, guarum terminos medios hi numeri constituant,
cujus artificii mihi probe gnarus videris.

Caeterum egregias plane judico methodos, quarum speci-
mina mecum communicasti, neque dubito quin iisdem vesti-
gils progrediens multa nova ‘et pracclara ‘in ‘hoe - genere
reperturus sis; ‘misi ego quoque nuper ad CL -Bernoullium
nostrum - theorema, : quo -methodum  summandi -series ad cal-
culum quem vocant integralem accomodavi. Vale.

‘Gxoldbach.
P.-8. Notane Tibi est Fermatii observatio omnes numeros

. 2%—1

hujus formulae 2 -+ 1, nempe 3, 5, 17, ctc. esse
primos, quam tamen ipse fatehatur se demonstrare non
posse, et post eum nemo, quod sciam, demonstravit.
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"SOMMALRE

rime, perscripsi, conclusisse terminum ordine — -

LETTRE 111
Evrer 2 Gorovsacn
Usage du caleul intégral dans la recheréhe ‘des termes pénéraux des

saites. Digression sur la thdorie des logarithmes et les logarithmes hypers

boliques, Sur le thdoréme de Fermat de la lettre précédente.

Vir Celeberrime, Potrogoli d.'8 Yanuar 1750,

Quae nuper de methodo ‘mea ‘progressionum terminos me-
dios ex quadraturis inveniendi scripsi, e¢a non ope serierum
infinitarim  terminos illos exprimentium perficio, maxime

enim ardoiim esse arbitror de quaque serie infinita, ad quam

‘pertineat quadraturam, pronunciare; uanguam non negem,

me primo ‘ex serie terminum generalem progressionis
142 4 6 - 24 4 ete. exhibente, quam T i])i Vir Celeber-
& quadratura

circuli pendere. Deinde autem  eodem modo circa alias pro-
gressiones versari diffidens id meditatus sum, quomode alia



